Calculo 11

Segundo Parcial - 10/12 2do semestre 2007

(1) [24 puntos] Hallar las primitivas de las siguientes funciones:

(a) f(z)=a%" (b) g(z) = L cos(x)

(c) h(z)=

(@? +1)(z — 1) sen(x)

(2) [32 puntos]

1
(a) Calcular el drea bajo la curva y = — en el intervalo [1,400).
x

1
(b) Calcular el volumen del sélido de revolucién que se obtiene al girar la curvay = —, z € [1,400)
x

alrededor del eje x

(c) ;Qué integral deberia calcularse para obtener la longitud de la curva y = z sen(z) en el intervalo
[0,37]? No calcular, sélo dejar expresado como una integral.

(d) Si utilizdramos la regla de integracién numérica del rectangulo. ;Cuantos sub-intervalos haria
falta utilizar para calcular la longitud del ejercicio anterior con un error menor a 0,017

(3) [24 puntos]
(a) Hallar el polinomio de Taylor p,(z) de orden n de f(x) = In(z + 1) alrededor de x = 0.
(b) Hallar una cota para el error |In(x + 1) — p,(z)| para z € [-1/2,1/2].

(c) Demostrar que si x € [—1/2,1/2], entonces lim p,(x) = In(x + 1).

(4) [30 puntos]

(a) Demostrar que si una funcion es creciente y acotada en un intervalo [a, b], entonces es integrable
en dicho intervalo.

(b) Demostrar que si f : [a,b] — R es acotada, entonces la funcién F : [a,b] — R definida por

F(z) = / oL

resulta continua.

(c) Demostrar que si f : [a,b] — R es continua, entonces existe ¢ € (a, b) tal que

g/f@Mw=ﬂ@®—®-

Interpretar geométricamente.
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